Lista 4 - Solucgoes

1 - O grau k; de um vértice i é definido como o seu nimero de conexdes. Para o grifico abaixo

a) Determine a distribui¢do de probabilidade conjunta de (K,K'), isto é, a fragdo de arestas que ligam vértices com graus K
(de um lado) com K’ (do outra lado da aresta).

b) Determine a distribuicdo de P(K|K').
¢) Calcule P(K =K'). P(K > K') e P(K + K' < 4).

kcl

‘Ta‘\c‘
.Kl‘ﬁ_d 3 4
2 2
3 4
4 0
“Tolol] 6 8
Assim, an waABnans ‘
K|]v 2 3 4 K ll 2 3 4
Pkev3, 3 70 To i% ?“‘"'“zo ;o %o 2"3

Nete gue PlRz2¥\=PlKaw),

NNQO°
= NngW
LSNO

“Nlpar
N N

A{,om G#t’ld&ﬁé‘; MGKM\
K=k, K:¥
Plr=r|Kz)= ElKRKE

K v 2 3 §
Pisklkeli[o 0 O {%}:(i\d

K |+ 2 3 4
Plksk|K's2)|0 720 o /2o

/20 "/"ZO
72 '/2 Notiw : l ) L
PlKzk|K:K')=
kK |1 2 3 4 Z (
ek|x'#3)|0 0 ¥zo Y20
Plxexlx ,)l G/zo blzoo

‘/s 5’3



xk |t 2 3 4
‘P(K:k[k':‘l)\%’lf Y20 Y20 ©

20 %20 920
4 & d
Va Yq /2

4
L) Plkek) 2 PUoakede 2o £ v 002

7(‘(7“-3.:;.;;‘ P(Kkek,K:K)

Plxak'e4) = i i?(x«, K's4-)

kzy K 2!



2 - Suponha que trés bolas sdo escolhidas sem reposi¢iao de uma urna com 5 bolas brancas e 8 vermelhas. Seja X; igual a
um se a i-ésima bola selecionada € branca e igual zero, caso contrdrio. Determine a distribui¢io de probabilidade de (X, X>).
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3 - Considere uma sequéncia de ensaios de Bernoulli com probabilidade de sucesso p. Seja X| o nimero de falhas antes
do primeiro sucesso e seja X> o nimero de falhas entre os dois primeiros sucessos. Encontre a distribui¢ao de probabilidade

conjunta de X e X,.
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4 - Quatro moedas de 5 centavos e seis moedas de 10 centavos sdo arremessadas e o nimero de caras é observado. Se
N =4, qual ¢ a probabilidade condicional de que exatamente duas moedas de 5 centavos sairam cara?
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5 - Para o langcamento de dois dados equilibrado, defina duas varidveis aleatérias. Seja X o nimero de vezes que aparece
a face 2 e Y igual a zero se a soma for par e igual a 1, caso contririo.

a) Determine a fung¢io de probabilidade conjuntade X e Y.

b) Calcule E(X), E(Y) e E(X +7Y).

¢) Verifique se X e Y sdo independentes.

d) Calcule o coeficiente de correlagio entre X e Y.
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7 - A fdp conjunta da varidvel aleatéria (X,Y) é dada por:
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Calcule:
a) P(X > 1|Y = 1), b) P(X < a), ) P(X <2|Y =), d)P(Y > 1|X =x),
e)P(X <2/0<Y <3), HEX)eE(Y) 2) X e Y sao independentes?

" t(Xx721y=1) = 7

Termas - L
?(0\ éYéé{\f-v): } '((:({‘q\dx"k
ondle ('(3‘ H\é ‘]{"3"07\ “r
)
A(S)m.
=2

POOY<g) < | gl

|

' A
Ynas MMJ); ,{'—(_1_(21\ = 2€ ¢ 2\3' - Ze—*cﬂl\zy . ot e"
") Jv’ﬁlel A -p_e:‘!\la (" dx Zexr:@_fﬁ:e
< : \ {o€
. ) L

St ek qu [ g) = gInf P KoY pom ok e b,

PO T 1Y =) g Awe okivchn o Y.



ID):P{XL“\‘ J&%l&)li % y,‘_"&,. 3:" "“.-é'.

(<)
-P °
; & g
Maﬂ(i\‘ S*“"”\a £2¢ e Jz 2\ e \ e-¢ (0-1) te
a -8 - (.)\\ 1:‘
2
C\?(Xl?-l\l ‘M = J a(:l-l,\vl:l-
-P
Men - .
e - g ."’ '..! -2 3 ‘.2} ) . ’:'
\.(%\=S{lx-ﬁlxs 26°€ tx:Z(-_Trd ‘_2 (1-0)=2¢
- ® xze
3’(1\'3\‘ {ﬁi\ 2¢ ¢z'l’ &
l\“a‘ 2 '1,,
Lor-. z
Plx21Y-3)e je A}sttn\ 1o
2 3
’?(xczlowta) = Plxee, .,1.743) l I“’qu}tg
PlolYLd) J' L(%\da.

y h(y)dy

Bx)= [ :cq( )da
/



