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. Calcule ou mostre que nao existe (justificando):
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. Determinar o valor dos seguintes limites (em todos os casos P = (x,y) — Py = (0,0)), caso existam.
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. Sejam 07 e 3 curvas em R? continuas em ty, com ~y(to) = (zo,y0) €, para t # to,v(to) # (zo,¥0), com
y(to) € Ds. E verdadeira ou falsa a seguinte afirmacao? (Justifique).
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onde f é dada por f(x,y) =
hk>~(oo> 2RIk (r:9)

. Calcule, caso exista,

. Suponha que ( )hr(n : f(z,y) = ae lim g(u) = L, com g nao definida em a e Imf C D,. Prove que
z,y)—(z0,Y0 u—a

lim  g(f(x,y)) = lim g(u).

(z,9)—(20,¥0) u—a
Prove, ainda, que o resultado acima continua vélido se supusermos g definida em a, com g continua em a.
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. Achar o maior subconjunto de R? de modo que f seja continua, sendo:
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Determine a regido de continuidade de f. Faca um desenho da mesma:

a) f(lyy):\/ﬁ b) f(m,y):\/#ﬁ
Q) flay) =0 + 2 1) =D ~ a2 =37 d) fla,y,7) = 22T
3zyz se (z,y,2) # (0,0,0)

e) flz,y,2) = oyt et
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Determine o conjunto dos pontos de continuidade. Justifique a resposta.
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A funcdo f(z,y) =4 2?2 +y* (z.9) # (0,0) é continua em (0,0)7 Justifique.

0’ (xay) = (070)

Prove que se f for continua em (zg,%0) e se f(xg,yo) > 0, entdo existird r» > 0 tal que f(z,y) > 0 para

(2, y) — (w0, yo)|| <7

Seja A um subconjunto do R? que goza da propriedade: quaisquer que sejam (zo, o) e (71,y1) em A,
existe uma curva continua v : [a,b] — A tal que y(a) = (zo,y0) € ¥(b) = (x1,y1). Prove que se f for

continua em A e se f(xo,y0) < m < f(x1,y1), entdo existird (z,7) € A tal que f(Z,y) = m.

Sugestédo: aplique o Teorema do Valor Intermedidrio & funcdo continua g(t) = f(v(t)), ¢t € [a, ).

Seja f : A ¢ R?2 — R, A aberto, uma funcdo continua e seja ¢ um nimero real dado. Prove que o conjunto
{(z,y) € A: f(z,y) < ¢} é aberto.

Dizemos que a seqiiéncia de pontos {(z,,¥n) tn>0 converge para (Z,7) se, dado € > 0, existe um natural
ng tal que

n>ny = H(‘rnayn) - (Tvy)H <e
Suponha que f(z,y) seja continua em (Z,y), que ((zn,Yn))n>0 convirja para (T,7) e que (Tn,yn) € Df

para todo n > 0. Prove que a seqliéncia dada por a,, = f(xy,,yn) converge para f(T,7).

GABARITO

Exercicio 1 a,c,m,q) 0; b,d,e,f,0,il,n,r,s) A; p,t) +oo
Exercicio 3 FALSO
Exercicio 7 1.

Exercicio 9 d) R?, outras continuas no seu dominio.

Exercicio 10 e) R2, outras continuas no seu dominio.



