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1. Seja o modelo MA(1), X; = €; + f¢;_.
(a) Obtenha a previsao 1 passo a frente em t = n e mostre que as previsoes
k passos a frente para k = 2,3, ... sao iguais a zero.
(b) Mostre que a variancia do erro de previsao k passos a frente é dada
por o2 parak=1e (1+6%)0% parak =23, ....
2. Seja o modelo X; =904 ¢ + 0,861 + 0, be;_1.

(a) Obtenha as previsoes k passos a frente em ¢t = n.

(b) Obtenha a variancia do erro de previsao k passos a frente.
3. Seja o modelo AR(1), X; = aX; 1 + €.

(a) Mostre que a previsao k passos a frente feita em ¢t = n é dada por

aFr,,.

(b) Mostre que a variancia do erro de previsao k passos a frente é dada
por o2(1 — a?*)/(1 — a?).

4. Para o modelo SARIMA(0,0,1) x (1,1,0);2 obtenha as previsoes no tempo
t = n para até 12 periodos a frente em termos das observagoes e residuos
até o tempo t = n.

5. Seja o modelo (1 — B)(1 —0,2B)X; = (1 — 0,5B)e;.

(a) Obtenha as previsoes 1 e 2 passos a frente.

(b) Mostre que as previsdes 3 ou mais passos a frente sao dadas pela
equagao recursiva &, (k) = 1,22, (k — 1) — 0,22, (k — 2).

(¢) Obtenha a variancia dos erros de previsao 1, 2 e 3 passos a frente.

(d) Obtenha a previsao Z,(2) e o erro padrao do erro de previsao sabendo

_ _ _ 2 _
que e, =1,2, =4, 2,1 =3eo0. =2.

6. Seja o modelo ARIMA(1,0,1) para uma série X; com média zero.



(a) Reescreva o modelo na forma de choques aleatérios, i.e.
Xi =€+ 161+ Pa€ra+ ...

obtendo uma expressao geral para os coeficientes ;.

(b) Escreva a expressao da variancia do erro de previsao e;(k) = x4y —

(c) Obtenha as previsdes Z;(k) para horizontes k =1 ¢ k > 1.

7. Sabe-se quese Y ~ N(u,0?) entao X = exp(Y) tem distribuigao log-normal
com E(X) = exp(p+ 02/2) e Var(X) = e+ (" — 1). Se foram obtidas
as previsoes k passos a frente de Y; = log(X;) e assumindo que Y; é normal
mostre que as previsoes na escala original sao dadas por

~

Xi(k) = exp(Yi(k) + V, (k) /2)

com variancia

exp(2Y; (k) + V, (k)) [exp(V, (k) — 1].

8. Deseja-se ajustar um modelo ARMA a uma série temporal estacionaria mas
os graficos das fungoes de autocorrelagao e autocorrelagao parcial sao pouco
informativos. Descreva um procedimento de identificacao alternativo (vocé
tem um pacote estatistico para fazer as contas).

9. Descreva um procedimento para obter previsoes h passos a frente em mo-
delos autoregressivos com nimero maximo de defasagens igual a k.. uti-
lizando todos os modelos estimados. Ilustre situacoes em que as previsoes
pontuais médias devem ser muito similares (ou muito diferentes) das pre-
visoes usando somente o melhor modelo.

10. Faca os exercicios do capitulo 9 em Morettin & Toloi.



