Prova 2 - Espagos métricos - 16/10/2019
Nome: NUSP:

Pseudonimo:
1. Seja X espaco métrico e C' seu completamento.

(a) Se F' é fechado em X, entao F' é fechado em C?

(b) Se C' é compacto, X é totalmente limitado?



2. Seja A C R? tal que m;[A] e m3[A] sao completos. A é completo?



3. Suponha (X, d) espaco compacto. Dado x € X, mostre que X \ {z} é
compacto se, e somente se, x é isolado (isto é, {x} é aberto).



4. Para cada n € N, considere f, : R? — R funcao continua. Suponha
que nao existam r € Ry, * € R? e n € N tais que f,[B.(z)] = {0}.
Mostre que para todo z € R? e todo r € Ry existe y € R? tal que
d(z,y) <re fu(y) # 0 para todo n € N.



5. Na primeira prova, mostramos que (num espac¢o métrico (X, d)), se
D = {d, : n € N} é um conjunto tal que existe r € Ry tal que
d(d,,d,,) > r para todo d,, d,, distintos, entdo D nao tem pontos de
acumulac@o. Vale a volta? Quer dizer, se inf{d(d,,d,,) : d, # dn} =
0, necessariamente D tem algum ponto de acumulacao? E se X for
compacto?



