A fungao F' é uma primitiva de f em I, quando F'(z) = f(x), = € I.

LEMBRE-SE:
substituicdo (mudanca de variavel):
[ Hang@an 2 [ pada

du=g'(z)dz

ALGUMAS PRIMITIVAS SIMPLES:

/k;dx = ka+c; /sin xdxr = — cos +c; /cos xdr = sin x+c; /ezdx =e"+c (xeR)

xn+1
"y = : -1 R
/a:dx n+1—|—c, neN\{-1}, z€

. z€[0,00), a=1/p, ppar

xa

/:Cadm: +c¢ a# -1, reR, a=1/p, pimpar
r € (0,00), acR\Q

/idq}:{ln(w)—i_c’ xE(0,00) /idx:lnkd—i—c? ZL‘ER\{O}

In(—z)+¢, z€(—00,0)

/sec rtg xdr = secx + ¢; /sec2 xdr =tgx +c¢ (* em apropriados intervalos)

1
/1+x2dx:arctgx+c, r eR;

1 —1
———dx =arcsinz+c¢, x€(—1,1); /—d:v:arCCOSJH—c re(—1,1);
/\/1—332 ( ) V1— a2 ( )
dr = arcsecr +c¢, x> 1;

s

1
—— dr=senh 'z +¢ z€eR: senh_lx:1n<x+\/1+x2> rzeR
V1422 ’ 7

1
———dr=cosh'x+¢, x>1 coshlzr=1In <yc + V2 — 1) z>1
Vi1 | | e
-1 14+ v1— 22

/—dmzsechlx—l—c, 0<z<1; sech™'z=In v o , O<z<1
v 1 — 22 T

1 1 1

/1_x2dx:tgh1x+c lz| < 1, tghlxzéln(li_z>, lz| < 1;

1 1 1
/ dr = cotgh™ 'z +¢, |v|>1; cotgh™'z=—-In rr |z| > 1
1 — a2 2 r—1
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NOTE:

ze(—1,1)
= ' —arccosx + cs,

. ze(—1,1) 1
arcsinx +c¢; = / ﬁdx
-

De fato,

a fungao f(z) = Wi é continua em (—1,1);
-z

portanto integravel em qualquer subintervalo fechado de [—1, 1].
Além disso ambas funcoes arcsinz e — arccosx sao primitivas de f(r) = ——— em

(—1,1) e vale:

arcsinx = — arccos(z) + ¢
pois:
* Y = arcsin T <= r = siny
* z = —arccosx <= x = cos(—z)

o que implica siny = cosz ou seja y = z + 5 + 2k7
ASSIM, por exemplo (vocé aprenderd no curso SMA354-Célculo 2):

1/2
/_ ;dx = arcsin(1/2) — arcsin(—1/2) = — arccos(1/2) — (— arccos(—1/2));

12 V1 — 22

x ]. x

tgh™(z) + ¢ st / . sdx et cotgh™ () + ca,
—x

pois:

- a funcdo f(z) = ¢ continua em R\ {—1,1};
T) =

1 — 22

- a fungao f( T é continua em qualquer subintervalo fechado de (—1,1) ou de
—x

(—o00,1) ou de (1, 00).

portanto:

- a fungao f(x) = é integravel em qualquer subintervalo fechado de (—1,1) ou de

(—o0,1) ou de (1, 00).

- a fungao tgh™'(x) é uma primitiva de f em (—1,1), enquanto a fungao cotgh™'(z) é
uma primitiva de f em (—oo, —1) U (1, 00).

MAS, neste caso, nao faz sentido compararmos as funcoes tgh™ com cotgh™! pois elas

1 — 22

possuem dominios distintos!
ASSIM, por exemplo (vocé aprenderd no curso SMA354-Calculo 2):
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dx = cotgh™'(3) — cotgh™*(2)

/1/2 ! dr = tgh™*(1/2) — tgh™(—1/2); /3
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