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Lema de Riesz

vetorial normado X serd compacta se, e somente se, X tiver

Concluiremos, com isto, que todo compacto em dimens3o infinita

Comegamos com o seguinte resultado:
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Lemma (Lemma de Riesz)

subespaco vetorial fechado. Entdo, para cada € > 0, existe u € X

Prova: Sem perda de generalidade podemos supor que 0 <e<1.
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Theorem Rlesz

for compacta entao, X tera dimensao finita.

subespacos My, n € N, de X tais que dimM, = ne M,C M,;1,

Un € My, ||unl|=1, tal que dist(un, Mn_1) > 3.

ndo serd compacta.
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Corolério
Seja X um espaco vetorial normado de dimensao infinita. Se K C X

Exemplo

Para espagos ¢, o coroldrio acima € trivial pois podemos exibir

na prova do Teorema de Riesz.
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